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Skrivtid: 15.00 — 20.00. Tillatna hjalpmedel: Manuella skrivdon och bifogade formler. Varje
uppgift ar vird 5 podng. For betygen 3, 4, 5 krdvs minst 18, 25 respektive 32 podng. Pabodrja
varje uppgift pa nytt papper och skriv endast pa papperets ena sida. Lés ej problem 1 (2, 3)
om du klarat dugga 1 (2, 3).

1. For funktionen f giller att f(z) = 2 — 1 da |z| > 2, medan f(z) = az® + bz + c da |z| < 2.

Bestam a, b, ¢ sa att f blir kontinuerlig och f(0) = 3

2. (i) Lat f(z) = Vx. Berikna, utgiende fran derivatans definition, derivatan f'(z) av
denna funktion. (INGA deriveringsregler far alltsa anvéndas).

(ii) Bevisa att Inz <z —1,da x> 1.

3. (i) Visa att funktionen f(z) =z — e' ™, —00 < & < o0, ir inverterbar.
(ii) Berikna (f~1)(0).

4. Berékna integralerna

(a) /041+d”i/5 (b) /Oza;(cosmsmx) da

5. Los differentialekvationen 2x 3’ 4+ y = vz e*, x > 0. Bestim sirskilt den l6sning for vilken
y(1) =e.

o3 + 92
22 —
och lokala extrempunkter.

6. Skissera kurvan y = i dess huvuddrag, med angivande av eventuella asymptoter

7. Avgdr, med tydliga motiveringar, om serien konvergerar eller divergerar:

(a) ;sm;, (b) Z(l—cosi)

8. Kurvan y = f(z), x > 0, ligger i forsta kvadranten och har egenskapen att normalen till
kurvan i en godtycklig punkt (a, f(a)) skir y-axeln i punkten (0,2f(a)). Dessutom géller
att f(1) = 2. Bestam f(x).
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3. (i) Dafl(z)=1+¢e"% >0, —00 < 2 < oo, foljer att f(z) &r striangt vixande och dirmed
inverterbar.

(ii) Da f(1) =0 far vi

4. (a)4—2In3, (b) V2 —1.

C+e” Kti e+ e*
—F—— respekKktive = —.
oyz P Y=o z

6. Lodrita asymptoter x = +1. y = x4+ 9 &r (sned) asymptot i bade +o00 och —oo. Strikt lokalt
maximum (y = 0) i x = 0. Strikt lokalt minimum (y = 27/2) i x = 3.

5. y=

7. (a) Divergent. (b) Konvergent.

8. f(z) = vVa%+3.



